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PROBLEME PROPUSE PENTRU GIMNAZIU

Clasa a V-a

1.

Se considerd numirul A=1234...9899100..20052006. De cate ori a fost folositd cifra
5 in scrierea lui A?
Ani Draghici, Craiova

2. S4 se determine doud numere naturale stiind ca primul impartit la al doilea da restul
5, al doilea impartit la primul da restul 3 si suma caturilor celor doud impartiri este 4.
Valeria Radu, Mdgurele
3. Suma a zece numere naturale distincte este 65. Cate solutii are problema?
Petre Nachild, Ploiesti
4, Determinati multimile A, B, C stiind ci:
a) AUBUC={1;2;3;4;5;6;7;8
b) ANC=g
9) BN C={9}
d) CB={x|xe N ;4|x}
e) A-B={1,3,57}
Adelina Monica Apostol, Ploiesti
5. Sd se determine ultimele trei cifre ale numarului n=22000-22004+22001,
Maria Marghioala Andrei, Vdlenii de Munte
6. Suma dintre catul si restul unei impartiri este 26. Restul este cu 2 mai mare decat
triplul catului.Aflati delmpartitul stiind ¢4 suma dintre acesta si impartitor este 1035.
loan Pascarn, Ploiesti
7. Si se afle cate numete de trei cifre abe au proptietatea cd abc =ab+ca+bc .
Nicolae Scuratovschi, Constanta
8. Si se arate ca daca un numdr are sase cifre si este divizibil cu 1001 atunci suma
cifrelor sale se divide cu doi.
Apna Maria Dobanda, Faget, Tinis
9. Si se rezolve ecuatia x(1+20+21422+.. +212) - 214 + 213=(
Eleonora Vulen, Breaza
10. Determinati doud numere pitrate perfecte astfel incat suma lor si fie 34.
Emilian Deaconescu, Ceptura
Clasa a VI-a
1. S4 se determine numerele naturale n pentru care
2.2" 42" om0 = (14 abed)?
Sorin Hinoveanu, Dr. Turnu Severin
. 1 3
2. Sa se rezolve in numere naturale ecuatia —+—+—=
x y z
Petre Ndchild, Ploiesti
3. Si se demonstreze cd pentru orice numar natural n nenul numarul
A=9+92+93+.. . +9% are cifra zecilor pard
Petre Ndchild, Ploiesti
4. Fie triunghiul ABC ascutitunghic, D piciorul inaltimii din A §i P e (AB)’ Qe (AC)

asfelincat A \ppp= A \pyc SIA Acpg= A ppgp- S scarate ca PQJ | BC.

5.

Stanicd Nicolae 5i Damian Marius, Brdila
Demonstrati cd existd o infinitate de numere care au proprietatea cd impirtite



10.

)
b)
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succesiv la 6, 5,4, 3, 2 dau respectiv resturile 5, 4, 3, 2, 1.

Alexandru Dumitru, Ploiesti
S4 se determine toate tripletele de numere naturale (x, y, z) care verificd egalititile
8 6 =z

x y 10
Gheorghe Cined, Rm. Vilcea
in triunghiul ABC, BM si CN sunt mediane si se intersecteazd in G iar AG se
intersecteazd cu BC in P.
Daci AP si BC sunt perpendiculare, atunci [AP este bisectoarea unghiului A;
Daci aria triunghiului GPC este 4 cm?, aflati aria triunghiului MNP.
loan Pascarn, Ploiesti
Dupa o majorare cu a% si o reducere cu b% pretul unui obiect care initial a fost
2800 000 lei devine 2898 000 lei. Daci valorile majorarii si reducerii sunt
proportionale cu numerele 20 si 27, aflati a §i b.
Ton Tomescn, Mizil
Fie sirul de numere naturale a;<ap<...<a, cu proprietatea ci aj+a, este impar. Fie

A= {(ak , ak+1)|ak +a,,, este impar} . Ardtati cd A are un numdr impar de elemente.

Moldoveanu Dragos, Sinaia
S se afle numerele cuprinse intre 10 §i 3 - 10° divizibile cu primele sapte numere
prime.
Ion Bilciurescn, Boldesti

Clasa a VII-a

1.

a)

S4 se stabileascd valoarea se adevar a propozitiei \/21 + \/12 +412+4/9+3y/5 =5

Sorin Hinoveanu, Dr. Turnu Severin
Sd se afle numerele prime a i b pentru care aP>-b*=1

Petre Nachild , Ploiesti
Fie numerele a, b ,c astfel incat a+2b+3c=19 si 4a+3b+2c=36. Si se determine
(3a+b-c)(2a+b).

Petre Ndchild, Ploiesti
Fie numdrul a=42*1+6"*24+-97*2 unde n este numadr natural. Ardtati cd a este patrat
petfect si determinati ultima cifrd a lui a

Gh.Achin, Mizil

Fie a, b, ¢ numere pozitive astfel incat \/; >3, \/E + \/I; > \/g R

\/Z—i- b +\/§ > 6. 54 se arate cd atb+c>14
Carmen Rotaru, Rogiorii de 1ede
Existd numere intregi X, y care satisfac egalitatea x*+y*=x?+y2+2006?
Maria Marghioala Andrei, 1 dlenii de Munte

Fie ABC un triunghi dreptunghic in A, punctul E situat pe [AB], din care se duce
ED L BCsi EM| |AC, unde D e BC si M e BC.

Sd se arate ca triunghiurile AED si CME sunt asemenea

Daci AC = b, AB =c si AE = kAB, si se determine perimetrul triunghiului EMC in
functie de b, ¢, k.
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0
8.
9.
10.
)
b)

Si se studieze daci triunghiurile AED si CME riman asemenea in cazul in care
punctul E este pe dreapta AB, dar in exteriorul segmentului [AB].

Angbel Dafina, 1 dlenii de Munte
Daci a,b,c sunt trei numere rationale nenule pentru care abc = 2, calculati valoarea

a _ b 3 c
2(@a—ab+1) bc—-2b+2 2(2-ac-c)
Maria Negrila si Anton Negrild, Ploiesti

expresiei: £ =

Aratati fard a extrage raddcina patrata cd :

J6 +420 +30 <12,5.

Rodica Damian, Breaza

. 1 2 3 2006
Fie suma S ——+2—2+2—3+...+ 206
Si se calculeze S;
Sd se precizeze care este partea intreagi a lui S.

Minea Vietor, Mizil

Clasa a VIII-a

1.

22..23
si
33..34

Fie n un numir natural n>2. Numadritorii si numitorii fractiilor

55...56
66...67

au cate n cifre. Si se compare fractiile.

Petre Ndchild, Ploiesti
Se considerd dreptunghiul ABCD cu AB = 10 cm si BC = 6 cm, P€ BC, PB este
50% din PC, iar M € DC astfel incit AM L MP. Daci AV L (ABC), AV = 6+/2,
calculati d(V, PM).
Mihail Focseneann, Ploiesti
Daci x, y, z sunt numere intregi astfel incat 2y+10x -112=0, aritati ci x?(y- 6z) este
divizibil cu 44.
Gh.Achim, Mizil
Fie S=L+L+...%,n eN
15 59  (4n+1)(4n+5)
a) Ardtati ci $<0,25
b) Aflati numerele naturale n pentru care S este un numar natural.
Ozunu Cezar, Daneti, Dolj
Stiind ¢4 x>y g7 xy=1 sd se arate ci X+ y2 +n22(x—y)Wn+2 unde x §i y sunt
numere reale iar n numdr natural.
Dan Coma, Vdddstrita, Olt
Sd se arate ci prima zecimald a numarului /49,2 + 51 n e N” este trei.

Felicia Ozunu, Vnlean

+ + .
FieAzx y§iB=x y,x,yeR . S4 se arate ¢ :
x
1) A+B=AB

2)(A-D)(B-1)=A1+B"!
3)A+B2>4 Dan Coma, Viddstrita, Olt
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8. Fie expresia E(x)=2x2-3x+1.
a) S se demonstreze cd E(x)+1>0 pentru orice x numar real;
b) Si se afle valoarea lui x pentru care E(x) e minima;
c) Demonstreazi ca xE(x) este divizibil cu 2 oricare ar fi x numadr intreg.
Gh. Cinca, Rm.V ilcea
9. a) Demonstrati c4 lungimea segmentului AB unde A(xy, y1) si B(xz, y2) este

AB= (5 =) +(x, = 3,)°
b)Aflati locul geometric al punctelor M(x, y) stiind ci:

\/x2+y2—4y+4 +\/x2+y2—6x+8y+25 =3J5

loan Pascarn, Ploiesti
10. Fie ABCDEFGH un paralelipiped dreptunghic avand dimensiunile a, b, c. Daca
perpendicularele duse din varfurile A, C, H pe diagonala DF sunt concurente intr-un punct T,
demonstrati ca:
a) paralelipipedul este cub;
b) calculati masura unghiului format de DG cu planul (CAE)
Maria Negrild si Anton Negrila, Ploiesti



