PROBLEME PROPUSE PENTRU LICEU

Clasa a IX-a
1370. Se considera numerele:
1 1 1
a=l+—+—+..+——
2 3 2004
1 2 3 2003
b=l+—+—+—+..+——
2 3 4 2004

a) Sa se arate ca a<b;

2
2005
b) Sase arate ca a-b<[ ]

Toma Gloambes si Mihai-Lucian Gloambes, Comdnesti
1371.  Determinati (k,n) numere naturale astfel incat numarul:

N=#[—2x/§+3\/5+(—1)3k+1 Nk? =8k +27 —(-)* A2k —13k +33 sa fie numar
+

natural.
Gheorghe Stancu, Ploiesti
1372.  Sa se determine multimile:

['x—20007 +2
[x—2000] 1

partea intreagd a numarului real x.

[|x—2000[]+2

A:{ X€N| - €
[|x—2000]-1

N };B:{er

Z} unde [x] reprezintd

Petre Ndchila, Ploiesti
1373.  Sa se determine n numdr natural nenul astfel incat s avem egalitatea:

897+ 5643 +4/97-5643 = 4
Felicia Ozunu, Vulcan, Hunedoara

1374. Rezolvati In Z x Z ecuatia : X +y +6xy=1.
Claudiu si Corina Militaru, Ploiesti
1375.  Sa se arate ca ecuatia 5x+7y=n, are totdeauna solutii in N pentru n>23.
Miron Oprea, Ploiesti

3 3 3
- * - . . . ..
1376. Daca —2+y—2+—2 =k,x,y,z€ R, , sa se determine minimul expresiei
yeoz5 x

Dorin Marchidanu, Corabia, Olt

Clasa a X-a
1377.  Aratati ca nu existd numerele naturale x,y,z astfel incat:
1 1 1 1

Xyl ozl 2003!
eleva Anca Stefania Tutescu, Craiova
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1378.  Sa se determine functiile f :Z — Z avand proprietatea:

Sm+f(n))=f(m)+n, Vm,n e Z
Petre Nachila, Ploiesti
1379.  Solutia intreagd a ecuatiei 2*x%-8(2*+1)=0, reprezinti muchia unui tetraedru
regulat. Aflati volumul tetraedrului.
Cezar Ozunu, Daneti, Dolj

A

N . . P S . C L .
1380. Intr-un triunghi ABC avem relatia sinAsin B =3sin > .Determinati relatia care

existd intre laturile a,b,c ale triunghiului ABC.
Florin Smeureanu, Rm. Vilcea

1381. Se dau numerele reale a,b,c de forma a=+ x> -6x+13xeR s

b=yy>-8y+25y€cR, c=vz?-10z+41,z € R . Si se determine X,Y,Z pentru care suma

a+b+c este minima.
Gheorghe Stancu, Ploiesti
1382.  Sa se rezolve 1n R ecuatia:

Yt +11-33x4 477 =22

Felicia Ozunu, Vulcan, Hunedoara

1383.  Si se demonstreze implicatia : V1+x +4/14+ y =24/14 z =x+y>2z unde
X,y,Z€ [_1 ,W).
Miron Oprea ,Ploiesti
Clasa a XI-a
1384. Sa se calculeze:
2004
lim Z (1—cos kx)2003!
x>0 &= 2(05!sin x*
Gheorghe Stancu, Ploiesti
1385.  Sa se rezolve ecuatia :
le x g8
(8 & 4 2) +2=x
Petre Nachila, Ploiesti
R N
n X

. s g | Ln n
1386. Fie x numadr real, n numar natural. Arataticd | — |=| — |= [—} *unde [a]

n n n2

reprezintd partea intreagd a numarului real a. Mai raman valabile relatiile (*) daca n
numadr Intreg negativ?

Lucian Tutescu, Craiova
1387. Determinati functiile f: R — R continue astfel incat

S yz) =xf () +3f (D) +2/(2) VX, p,z € R
Lucian Tutescu, Craiova
1388.  Sa se rezolve ecuatia:
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N
3¥ +2.3'2 =9,
Gabriel Tica, Bailesti
1389. Determinati f: R — R, astfel incat f(f(x)=x+4, pentru oricare X numar real si
Jlim (f(x)-x).
X—>0

Marian Ionescu, Pitesti
Clasa a XII-a
1390. Fie a si b numere reale astfel incat a’>4b. Sa se demonstreze ci toate matricile
din multimea
M={4 e M, (R) |A*+aA+bl,=0} au acelasi determinant.

Petre Nachila, Ploiesti
1391. Se considerda numerele pozitive a,b,c,d astfel incat atb+ct+d=1. Si se
bcd acd abd  abc 1

+ + + <—
a+2 b+2 c+2 d+2 13

demonstreze ca :

Vasile Serdean,Gherla, Cluj
1392. Determinati f :[a,b] — R continue care verifica relatia
.|' o ()dt = xj f(6)dt ,¥x €[a,b]

a

Constantin Micu, Melinesti, Dolj

23 .33 433 .33
2 .33 433 .33
11 .33 a3 3 .33
11 .23 a3 3 .33
1393, FieAeM, (R,A=|& b2a3 3 .33 o
11 .1 1a3 3 .33
1 1 .1 1a2 3 .33
11 .1 1al1 2 .33
11 .1 1al1 .23
11 .11 a1 1 2

aeR” .
a)Sa se calculeze detA.
b)Pentru A€ M 4 (R) sip =5 sd se determine A -

Gabriel Necula, Plopeni
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a

1395. Si se calculeze: I,= jz -
0 ncosx+(n+1)sinx

nsin x+(n+1)cos x

dx,ne N

Dan Coma, Viddstrita,Olt

PSIHOTETE
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