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Probleme propuse pentru liceu

Clasa a IX-a
1. Si searate ci N1-2-3-..-13+%1-:2:3-....31 <23

Cezar Ozunu, Daneti, Dol
2. Demonstrati ca pentru orice n,k numere naturale nenule si k>3avem inegalitatea

1 1 1 3

+ +...+ .
nk+1 nk+2 nk+nk 5

Dan Coma, Vdddstrita, Olt

3. Se di punctul fix O si segmentul [AB] mobil, de lungime / constanti, astfel incat aria
triunghiului AOB este constantd (Axop=S). Se cere locul geometric al segmentului
[AB]si locul geometric al punctului M, unde M este mijlocul segmentului [AB].
Angbel Dafina, 1 dlenii de Munte

4. Fie a, b numere naturale. Ce rest da numarul
N=a(a+1)(a+2)(a+3)-b(b+1)(b+2)(b+3) la impirtirea cu 3(a+tb)+a?+b?+2?
Mirela Mortici, Targoviste
5. Daci a,b,c>0 si a+b+c¢ =1, si sedemonstreze ci
64+ (a+be)(b+ea)(c+ab) < 8 (1— A(1— (1= &) < (1+a)2(1 +5)2(1+0)?
dr. Dorin Mdrghidanu, Corabia

Clasa a X-a

1. Fie functia crescitoare f: R—>R cu proprietata [ fo(f+1)](x)=x+1-1(3).
Calculagi £(1)+£(2)+...£(2006)
Felicia Ozunn, Daneti, Dolj
2. Daci ecuatia x?-4x+1=0, admite radicinile x; §i xp ardtati cd x17 + x; <2l
Felicia Ozunu, Vulcan
3. S4 se determine parametrul real m astfel incit ecuatia cos2x-mcosx=msinx s admitd
ridacind unici pe [0, 7]

Florin Smenreann, Rm. Védlcea

4, Si se demonstreze ci pentru # € N* | avem:
> 21— <1- =
k=1 3 -1 2
dr. Dorin Mdrghidann, Corabia, Olt
Clasa a XI-a
1. Aritati ci daci n€N, n par, A€ M (N), atunci det(A+nA') se divide cu

t L
n+1. Am notat cu A transpusa matricei A.
N.Breazu, Ploiesti
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2. a) Fie A = (aij)lsi,an eM, (R)siB= (bl.j)lg,an astfel incat bl] =a,; + X

pentru orice i, j =1,7 . S se arate cd

detB=detA+x ) A;+x, ) A, +..+x,> A4, =
=1 =1

J=1

n n n
=detAd+x) B, +x,) B, +..+x,) B, =
j=1 J=1 J=1
Marius Periann, Slatina
3. Existd lim{lnn} ,unde {4} reprezintd partea fractionard a lui a ?
n—ow

Octavian Purcaru, Ploiesti

4. Si se determine numerele x, din intervalul (4, b) astfel incat sirul

X, = a ;b +4/(x, —a)(b—x,) si fie convergent unde 0<a<.

O. Purcaru, Ploiesti

Clasa a XII-a
xty
2
1. Daci 1< x < yatunci | —
y

Gh.Stoica, Petrogani

2. Pe © definim legea de compozitie * : @ x @ —> O datd prin x*y=[x]"[y] — {x} {y}

unde cu [4] am notat partea intreagi a numdirului real 4, iar cu {a}, partea fractionari a

numirului real a. Si se determine multimea MC @ cu proprictatea ci (M, *) este grup
abelian.

N.Breazu, Ploiesti

3. Fie f : R— R o functie definit astfel:
1
.2
m —,x=0
=1 "0

l-a,x=0,ae R

S4 se arate ci:

1

1)  f admite primitive <=>a=—;

2) fare proprietatea lui Darboux <=> 0< & < 1.
KKK

4. Fie m, ne (-1,1) . Calculati primitivele functiei f: R — R dati de formula

Jf(x) =

1+ mnx + (nx + m)sin x + (mx + n)cos x + 0,5mnsin 2x

1+2ncosx+n’ cos” x
Crustinel Mortici, Térgoviste
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Amuzamente matematice

albul muta 31 da mat in 2 mutan |




