a J*Eﬁ& CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
FI

S

»SFERA”, EDITIA a V-a, BAILESTI
— 22 martie 2008

SUBIECTE CLASA aV-a
Partea I (50 puncte)

Pentru intrebarile 1-5 scrieti pe lucrare litera corespunzdatoare raspunsului corect.

1. Suma cifrelor numirului 125'-2* -3 este egald cu :
a)5; b)6; c)7; d)8.

2. Suma elementelor multimii 4 = {x € N|13 <x< 99} este egala cu:
a) 4872; b)4871; c)4870; d) 4873.

3. Penultima cifrd a numdrului 1+ 3+3* 43’ +..3%" este egald cu:
a)§; b) 0; c)7; d)e.

4. Suma unor numere naturale este egala cu produsul lor care este egal cu 60. Atunci maximul dintre
aceste numere este egal cu:

a) 20; b) 10; ¢)60; d)30.

5. Se stie ca 2a+3b+7¢=50 si 7a+6b+2c=148. Atunci suma a+b+c este egala cu:
a) 22; b)33; c)44; d)11.

Probleme propuse de prof. Gheorghe Crdaciun, Ploiesti
Partea a II-a (40 puncte)

Pentru problemele 1 §i 2 scrieti pe lucrare rezolvarile complete.

1. Existd numere naturale a, b astfel incat a®+b° = ab+ba? Justificati!
Prof. Gheorghe Stoica, Petrosani, Sfera nr. 11

2. Determinati toate numerele naturale n astfel incat numerele n, n+2 si n+10 sa fie simultan numere
prime.
Prof. Gabriel Tica, Bdilesti



BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

CLASA aV-a

Partea I
1. b); 2. a); 3. a); 4. d); 5. a);

Partea aII-a

1. Se observa ca a,b € {1,2,....9} si ca putem presupune ca a<bh.................. 2p
Deoarece a® +b" =ab+ba=10-a+b+10-b+a=11(a+b), .......c.co........ 2p

rezultaca 2-a* <11(a+b)<2-b" oooiiiiiiiiiiiiii e, 2p

Din prima inegalitate rezulta ca 2-a“ <11(a+5)<11-2-9................. 2p

siatunci a” <99 = a € {1,2,3}. o ooeiiiiiii e, 2p

Din a doua inegalitate rezulta ca 25" > 11(@+5)>11-2 .ccvevvveeennnnn. 2p

siatunci b’ 211 = b€ 34,9} . cooeiiiiiiiiiee e, 2p

Daca b>4 si a<3=a"+b" >1'+4* =257 si 1(a+b)<11(3+9)=132............. 2p

i deci a® +5” > 11@+D). covvveeeiiiiiie e, 2p

Cazurile a € {1,2,3} Si H=3 NU CONVIN.......ccuvviiiiiiiiiieeiiiiiieeeeii 1p
Rezulta ca nu exista numere cu aceasta proprietate........................... 1p

2. Se arata ca numarul 3 verifica enuntul problemei....................... 5p
Arata ca orice numar prim este de forma 6k+1 sau 6k+5..................... 10p
Daca n=6k+1, atunci n+2 nu este prim...........cceeeveiiieeiiciiccece e 2p
Daca n=6k+5, atunci n+10 nu este prim.........ccceeveeveieecce e 2p
CONCIUZIA, N3 e e e 1p



