Olimpiada Nationala de Matematica, clasele V-VI
Rm. Valcea, 24 mai 2008

Clasaa V-a

Problema 1

Determinati toate numerele de cinci cifre scrise in baza zece cu proprietatea ca
fiecare cifra, incepand cu cifra zecilor, este strict mai mare decat suma cifrelor scrise
in dreapta sa.

Problema 2

Doi prieteni joaca biliard cu 9 bile numerotate de la 1 la 9. Jocul decurge astfel
Incat la un moment dat fiecare dintre ei a introdus 1n buzunarele mesei cate 3 bile, iar
3 bile au rdmas pe masa de biliard. Unul dintre ei observa cd cele 3 cifre scrise pe
bilele introduse de el pot forma un numar de 8 ori mai mare decat unul din numerele
formate cu cele 3 cifre scrise pe bilele introduse de adversarul sdu. Determinati suma
numerelor scrise pe bilele raimase pe masa.

Problema 3

Zece elevi primesc fiecare cite un cartonas pe care este scrisd una din cifrele de
la 0 la 9. Oricare doi elevi au cartonase pe care sunt scrise cifre diferite. Determinati
cel mai mare numar natural n care are proprietatea cd cei zece elevi se pot aseza la o
masa rotunda astfel incat pentru orice elev suma dintre numerele scrise pe cartonasul
lui si cartonasele vecinilor sdi sa fie cel putin egala cu n.

Problema 4

O multime de numere naturale nenule S cu 4 elemente se numeste ,,completa”
dacd orice element al ei este egal cu suma sau diferenta a altor doud elemente distincte
ale multimii S .

a) Aratati ca orice multiplu de 13 se poate scrie ca suma elementelor unei
multimi complete.

b) Determinati numarul submultimilor complete ale multimii {1;2;3;...;49;50} .

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii.
Pentru fiecare problema se acorda maximum 7 puncte.
Nu se acorda nici un punct din oficiu.
Fiecare teza va fi evaluata cu un punctaj de 0 la 28 de puncte.
Timp de lucru 2 ore.



