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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a V-a 
 

Subiectul 1. Determinaǚƛ Ŏifrele ὥ,ὦ,ὧ astfel încât 

ὥὦὧ2 + 3ɇὥὦὧ= 4ὥὦὧ+ 1234. 

Gazeta Matematică 

 

Subiectul 2. 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ dublul sumei numerelor naturale ŎŀǊŜ ƞƳǇŇǊǚƛǘŜ ƭŀ 2007 Řŀǳ ŎŃǘǳƭ Ǔƛ 

restul egale se poate scrie ca produs de trei numere naturale consecutive. 

RMT 

 

Subiectul 3. Fie ὲᶰᴓᶻ Ǔƛ ƳǳƭǚƛƳƛƭŜ 

ὃ=
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2
,
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3
,
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4
,ȣ,
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  , ὄ=
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1
,
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2
,
4

3
,ȣ,
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ὲ
 . 

a) !ǊŇǘŀǚƛ ŎŇ ὃ᷊ὄ= .ɲ 

b) Pentru ὲ= 2007, ŎŀƭŎǳƭŀǚƛ ǇǊƻŘǳǎǳƭ ŜƭŜƳŜƴǘŜƭƻǊ Řƛƴ ὃ᷾ὄ. 

c) Pentru ὲ= 2008Σ ŎŀƭŎǳƭŀǚƛ ǎǳƳŀ ŜƭŜƳŜƴǘŜƭƻǊ Řƛƴ ὃ᷾ὄ. 

Řύ 5ŜǘŜǊƳƛƴŀǚƛ ὲᶰᴓᶻ astfel încât produsul elementelor din ὃ᷾ὄ ǎŇ ŀǇŀǊǚƛƴŇ ƳǳƭǚƛƳƛƛ ὃ. 

Călin Burdușel 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ  
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a VI-a 
 

Subiectul 1. 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ŦǊŀŎǚƛŀ 

20072007 ɇ20082008 + 2007

20072008 ɇ20082007 + 2006
 este ireductibilŇ. 

RMT 

Subiectul 2. MuƭǚƛƳŜŀ ὓ= {ὥ1,ὥ2,ȣ,ὥ14} este format din 14 numere distincteΦ !ǊŇǘŀǚƛ ŎŇ ŜȄƛǎǘŇ ƻ 

ǎǳōƳǳƭǚƛƳŜ ŀ ǎŀ Ŏǳ ǇǊƻǇǊƛŜǘŀǘŜŀ ŎŇ ǎǳƳŀ ŜƭŜƳŜƴǘŜƭƻǊ ǎŀƭŜ ŜǎǘŜ ƳǳƭǘƛǇƭǳ ŘŜ 13. 

Călin Burdușel 

Subiectul 3. Pe latura (ὃὄ)  a triunghiului isoscel ὃὄὅ (ὃὄ= ὃὅ,ά ὃ = 200)  se ia un punct Ὀ 

astfel ca ὃὈ= ὄὅ. În exteriorul triunghiului ὃὄὅ ǎŜ ŎƻƴǎǘǊǳƛŜǓǘŜ ǘǊƛǳƴƎƘƛǳƭ ŜŎƘƛƭŀǘŜǊŀƭ ὃὈὉΦ {Ň ǎŜ 

ŀǊŀǘŜ ŎŇ (ὅὈ este bisectoarea unghiului ὃὅὉ. 

RMT 

 

 

Notă: 

Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a VII-a 
 

Subiectul 1. FƛŜ ƳǳƭǚƛƳƛƭŜ 

ὃ= ὲᶰᴓ ȿ 3ὲ+ 7 ίὩ ὨὭὺὭὨὩ ὧό 11} , ὄ= ὲᶰᴓ ȿ7ὲ+ 3 ίὩ ὨὭὺὭὨὩ ὧό 11}. 

a) 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ὲᶰὃ ŘŀŎŇ Ǔƛ ƴǳƳŀƛ ŘŀŎŇ ὲ+ 6 se divide cu 11. 

ōύ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ὲᶰὄ ŘŀŎŇ Ǔƛ ƴǳƳŀƛ ŘŀŎŇ ὲ+ 2 se divide cu 11. 

Ŏύ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ὃ᷊ὄ= .ɲ 

Călin Burdușel 

Subiectul 2. /ŀƭŎǳƭŀǚƛ ǎǳƳŀ 

Ὓὲ=
ὥ

3
+
ὥ2

3
+ Ễ+

ὥὲ

3
, 

unde ὥ ŜǎǘŜ ǳƴ ƴǳƳŇǊ ƴŀǘǳǊŀƭ ƴŜŘƛǾƛȊƛōƛƭ Ŏǳ оΣ ƛŀǊ ὲᶰᴓᶻ. 

(prin [ὼ]  ŀƳ ƴƻǘŀǘ ǇŀǊǘŜŀ ƞƴǘǊŜŀƎŇ ŀ ƭǳƛ ὼ) 

Călin Burdușel 

Subiectul 3. Fie triunghiul oarecare ὃὄὅ (ὃὄ< ὃὅ) , iar ὃὒ,ὃὓ bisectoarea,  espective mediana 

din ὃ (ὒ,ὓᶰ ὄὅ) . Paralelele din ὓ Ǔƛ ὒ la ὃὅ,  espective ὃὄΣ ƛƴǘŜǊǎŜŎǘŜŀȊŇ ὃὒ în Ὀ Ǔƛ ὃὓ în Ὁ. 

5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇΥ 

a) ὃὈṶὈὉ. 

b) ὈὉ ƛƴǘŜǊǎŜŎǘŜŀȊŇ ὃὅ în ὊΦ /ŀƭŎǳƭŀǚƛ ὃὊ în fǳƴŎǚƛŜ ŘŜ ƭŀǘǳǊƛƭŜ ǘǊƛǳƴƎƘƛǳƭǳƛΦ 

Ŏύ 5ŜŘǳŎŜǚƛ ŎŇ ǇǳƴŎǘŜƭŜ ὄ,Ὀ,Ὁ sunt coliniare. 

Călin Burdușel 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a VIII-a 
 

Subiectul 1. a) Fie triunghiul ὃὄὅ de laturi ὥ,ὦ,ὧΦ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ 

(ὥ+ 2ὦ+ 3ὧ)2

ὥ2 + 2ὦ2 + 3ὧ2
= 6 

ŘŀŎŇ Ǔƛ ƴǳƳŀƛ ŘŀŎŇ ǘǊƛǳƴƎƘƛǳƭ ŜǎǘŜ ŜŎƘƛƭŀǘŜǊŀƭΦ 

b) Fie poligonul de laturi ὥ1,ὥ2,ȣ,ὥὲΦ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ 

(ὥ1 + 2ὥ2 + Ễ+ ὲὥὲ)2

ὥ1
2 + 2ὥ2

2 + Ễ+ ὲὥὲ
2 =

ὲ(ὲ+ 1)

2
 

ŘŀŎŇ Ǔƛ ƴǳƳŀƛ ŘŀŎŇ ǇƻƭƛƎƻƴǳƭ ŀǊŜ ǘƻŀǘŜ ƭŀǘǳǊƛƭŜ ŜƎale. 

Călin Burdușel 

Subiectul 2. 5ŀŎŇ ὥ,ὦ,ὧ,Ὠᶰᴙ sunt astfel încât 

ὥ+ ὦЍ2 + ὧЍ3 + 2Ὠ 10(ὥ2 + ὦ2 + ὧ2 + Ὠ2), 

ŀǊŇǘŀǚƛ ŎŇ ὥ2 + Ὠ2 = ὦ2 + ὧ2. 

Călin Burdușel 

Subiectul 3. Se ŘŇ ǘŜǘǊŀŜŘǊǳƭ (ὃὄὅὈ)  în care ά ὃὄὈ = ά Ὀὄὅ = 300, ὃὄ= ὄὅ= 2Ѝ3 ŎƳ Ǔƛ 

triunghiul ὃὈὅ este echilateral cu Ὀὅ= Ѝ6 cm. 

ŀύ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ὃὄὈ Ṷ(ὄὈὅ) . 

b) În cazul în care ά ὃὈὄ < 900, ŎŀƭŎǳƭŀǚƛ Ὠ(ὄ, ὃὈὅ). 

RMT 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘate 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a IX-a 
 

Subiectul 1. 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ǇŜƴǘǊǳ ƻǊƛŎŜ ƴǳƳŜǊŜ reale nenule ὥ,ὦ,ὧ,Ὠ,ὼ,ώ are loc inegalitatea 

(ὥ+ ὦsinὼ)2 + (ὧ+ Ὠsinώ)2 + (ὥ+ ὦcosὼ)2 + (ὧ+ Ὠcosώ)2

ὥ2 + ὦ2 + ὧ2 + Ὠ2
3. 

Dinu Teodorescu 

Subiectul 2. Fie Ὢ:ᴙᴼᴙ astfel încât Ὢὼ+ 2Ὢ
1

ὼ
= ὼ2 +

2

ὼ2 + 3, oricare ar fi ὼɴ ᴙᶻ. /ŀƭŎǳƭŀǚƛ 

Ὓ=
1

ὪὯ 2
 

2007

Ὧ= 2

. 

Gazeta Matematică 

Subiectul 3. {Ň ǎŜ ŀǒeze numerele 1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12 în tabelul de mai jos, astfel încât 

fƛŜŎŀǊŜ ƴǳƳŇǊ ǎŇ ŀǇŀǊŇ ƻ ǎƛƴƎǳǊŇ ŘŀǘŇΣ iar sumele numerelor pe fiecare din cele trei linii ǒƛ ŎŜƭŜ ǇŀǘǊǳ 

ŎƻƭƻŀƴŜ ǎŇ ŦƛŜ ŎŜƭŜ ǎŎǊƛǎŜ ǇŜ ǇǊƛƳŀ ƭƛƴƛŜΣ ǊŜǎǇŜŎǘƛǾ ǇǊƛƳŀ ŎƻƭƻŀƴŇΦ Justificare! 

ң 21 10 18 29 

24     

15     

39     

C.d.p. Adrian Atanasiu 

 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ  
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a X-a 
 

Subiectul 1. RŜȊƻƭǾŀǚƛ ƞƴ ƴǳƳŜǊŜ ǊŜŀƭŜ ŜŎǳŀǚƛŀ  25[ὼ] + 5ὼ= 6ɇ5[ὼ] . 

Gazeta Matematică 

 

Subiectul 2. a) 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ŦǳƴŎǚƛŀ Ὢ: [ὥ,ὦ] ᴼᴙΣ ŘŜŦƛƴƛǘŇ ǇǊƛƴ ŦƻǊƳǳƭŀ 

Ὢὼ = Ѝὼ ὥ+ Ѝὦ ὼ 

ŜǎǘŜ ǎǘǊƛŎǘ ŎǊŜǎŎŇǘƻŀǊŜ ǇŜ ƛƴǘŜǊǾŀƭǳƭ ὥ,
ὥ+ὦ

2
 Ǔƛ ǎǘǊƛŎǘ ŘŜǎŎǊŜǎŎŇǘƻŀǊŜ ǇŜ ƛƴǘŜǊǾŀƭǳƭ 

ὥ+ὦ

2
,ὦ 

ōύ wŜȊƻƭǾŀǚƛ ƞƴ ƴǳƳŜǊŜ ǊŜŀƭŜ ŜŎǳŀǚƛŀ  Ѝὼ+ 24 + Ѝ10 ὼ= ὼ2 + 14ὼ 7. 

Cristinel Mortici 

Subiectul 3. Fie ᾀ1,ᾀ2,ᾀ3 ᶰᴇ ŘŜ ŀŎŜƭŀǓƛ ƳƻŘǳƭ ὶ> 0. 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ƴǳƳŇǊǳƭ ŎƻƳǇƭŜȄ 

ύ=
ᾀὮ

ᾀὯ

3

Ὧ= 1

3

Ὦ= 1

 

ŀǊŜ ǇŀǊǘŜŀ ǊŜŀƭŇ ƴǳƭŇ ŘŀŎŇ Ǔƛ ƴǳƳŀƛ ŘŀŎŇ  ᾀ1,ᾀ2,ᾀ3 sunt afixele vârfurilor unui triunghi echilateral. 

* * * 

 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a XI-a 

 

 

Subiectul 1. Fie ὼὲὲ 1 ǳƴ ǓƛǊ ŘŜ ƴǳƳŜǊŜ ǊŜŀƭŜ ǎǘǊƛŎǘ ǇƻȊƛǘƛǾŜ ŀǎǘŦŜƭ ƞƴŎŃǘ ǓƛǊǳƭ ώὲ= ὲὼὲ+ 1 ὼὲ  

ŜǎǘŜ ƳŇǊƎƛƴƛǘΦ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ limὲO Њὼὲ( ὼὲ+ 1 ὼὲ) = 0 Ǔƛ ŎŀƭŎǳƭŀǚƛ limὲO Њ 1 +
ὼὲ

ὲ

2ὲ+ 1

ὼὲ . 

Dinu Teodorescu 

Subiectul 2. Fie ὃᶰὓὲ(ᴚ)  astfel încât ὃ+ ὃὸ= 0ὲΦ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ŘŜǘŜǊƳƛƴŀƴǘǳƭ ƳŀǘǊƛŎŜƛ Ὅὲ ὃ2 

ŜǎǘŜ ǇŇǘǊŀǘ ǇŜǊŦŜŎǘΣ ƛŀǊ ŘŜǘŜǊminantul matricei Ὅὲ+ ὃ2 ŜǎǘŜ ǎǳƳŀ ŀ ŘƻǳŇ ǇŇǘǊŀǘŜ ǇŜǊŦŜŎǘŜΦ 

Cristinel Mortici 

Subiectul 3. Fie ὥ< ὦ Ǔƛ Ὢ: [ὥ,ὦ] ᴼᴙ ƻ ŦǳƴŎǚƛŜ wƻƭƭŜ Ŏǳ ǇǊƻǇǊƛŜǘŇǚƛƭŜΥ 

a) ὥὪὦ = ὦὪ(ὥ)  

b) Ὢ(ὼ) 0, oricare ar fi ὼɴ [ὥ,ὦ] . 

5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ŜȄƛǎǘŇ ὧɴ (ὥ,ὦ)  astfel încât Ὢὧ= ὧὪᴂ(ὧ). 

Gazeta Matematică 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

¢ƛƳǇ ŘŜ ƭǳŎǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a XII-a 
 

Subiectul 1. a) Fie Ὃ ǳƴ ƎǊǳǇ Ŧƛƴƛǘ Ǔƛ ὃ ƻ ǎǳōƳǳƭǚƛƳŜ ŀ ƭǳƛ Ὃ astfel încât ὧὥὶὨὃ>
1

2
ɇὧὥὶὨὋ. 

5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ǇŜƴǘǊǳ ƻǊƛŎŜ ὫᶰὋΣ ŜȄƛǎǘŇ ὥ1,ὥ2 ᶰὃ astfel încât Ὣ= ὥ1ὥ2. 

b) Fie ὑ ǳƴ ŎƻǊǇ ŦƛƴƛǘΦ 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ ǇŜƴǘǊǳ ƻǊƛŎŜ ὼɴ ὑΣ ŜȄƛǎǘŇ ό,ὺɴ ὑ astfel încât ὼ= ό2 + ὺ2. 

* * * 

Subiectul 2 

Fie ὥ> 1Φ /ŀƭŎǳƭŀǚƛ ƛƴǘŜƎǊŀƭŀ 

Ὅὥ =
ὥὶὧὸὫὼ

ὼ
Ὠὼ.

ὥ

1/ὥ

 

Gazeta Matematică 

Subiectul 3. Se  onsider ƻ ŦǳƴŎǚƛŜ ŘŜǊƛǾŀōƛƭŇ Ὢ: [0,1] ᴼᴙ cu Ὢ0 = 0 Ǔƛ ŀǾŃƴŘ ǇǊƻǇǊƛŜǘŀǘŜŀ ŎŇ 

0 Ὢᴂ(ὸ) 1, oricare ar fi ὸɴ 0,1 . 5ŜƳƻƴǎǘǊŀǚƛ ŎŇ 

ὪὸὨὸ
1

0

2

Ὢ3 ὸὨὸ
1

0

. 

* * * 

Notă: 

¢ƻŀǘŜ ǎǳōƛŜŎǘŜƭŜ ǎǳƴǘ ƻōƭƛƎŀǘƻǊƛƛΦ CƛŜŎŀǊŜ ǎǳōƛŜŎǘ ǎŜ ƴƻǘŜŀȊŇ ŘŜ ƭŀ м ƭŀ млΦ 

Timp de lucǊǳΥ н ƻǊŜ Ǔƛ ƧǳƳŇǘŀǘŜ   
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a V-a – Barem de corectare 
 

1. Din oficiu...................................................................................................................................1 punct 

Numerele sunt ὲ= 2007ὶ+ ὶ,0 ὶ 2006.........................................................................3 puncte 

ὲ= 2008ὶ,0 ὶ 2006...........................................................................................................1 punct 

Suma lor este Ὓ= 2008ɇ0 + 2008ɇ1 + Ễ+ 2008ɇ2006....................................................2 puncte 

Ὓ= 2008ɇ
2007ɇ2006

2
...................................................................................................................2 puncte 

2Ὓ= 2006ɇ2007ɇ2008............................................................................................................1 punct 

 

2. Din oficiu...................................................................................................................................1 punct 

ὥὦὧ2 = 1000ὥ+ 100ὦ+ 10ὧ+ 2..............................................................................................1 punct 

ὥὦὧ= 100ὥ+ 10ὦ+ ὧ ...............................................................................................................1 punct 

Membrul stâng este 1300ὥ+ 130ὦ+ 13ὧ+ 2........................................................................2 puncte 

Membrul drept este 5234 + 100ὥ+ 10ὦ+ ὧ............................................................................1 punct 

Egalitatea devine 1200ὥ+ 120ὦ+ 12ὧ= 5232......................................................................2 puncte 

sau 100ὥ+ 10ὦ+ ὧ= 436, ŀŘƛŎŇ ὥὦὧ= 436...........................................................................1 punct 

wŜȊǳƭǘŇ ὥ= 4,ὦ= 3,ὧ= 6.........................................................................................................1 punct 

3. Oficiu........................................................................................................................................1 punct 

ŀύ aƻǘƛǾŀǊŜŀ ŎŜǊƛƴǚŜƛΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ.....................................................................1 punct 

b) Produsul elementelor din ὃ este 1/ 2008................................................................................1 punct 

Produsul elementelor din ὄ este ὲ+ 1, iar pentru ὲ= 2007, este 2008..................................1 punct 

tǊƻŘǳǎǳƭ ŎŇǳǘŀǘ ŜǎǘŜ мΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ..........1 punct 

c) Pentru ὲ= 2008, ὄ=
2

1
,
3

2
,ȣ,

2009

2008
, iar suma este 2ɇ2007 + 2 = 4016.........................2 puncte 

d) Produsul elementelor din ὃ᷾ὄ este 
ὲ+ 1

2008
...............................................................................1 punct 

Trebuie determinat ὲᶰᴓᶻ cu 
ὲ+ 1

2008
=

Ὧ

Ὧ+ 1
,1 Ὧ 2007, ὲ= 2008

2008

Ὧ+ 1
, 

2008 = 23ɇнрмΦ [ǳŇƳ Ὧ+ 1 {ɴ2,4,8,251,2ɇ251,4ɇ251,8ɇ251}......................................1 punct 

Ǔƛ ŘŜǘŜǊƳƛƴŇƳ ὲ {ɴ1004,15061,1757,2000,2004,2006,2007}...........................................1 punct  
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a VI-a 

 

1. Din oficiu..................................................................................................................................1 punct 

CƛŜ Ř ǳƴ ŘƛǾƛȊƻǊ ŎƻƳǳƴ ƴǳƳŇǊŇǘƻǊǳƭǳƛ Ǔƛ ƴǳƳƛǘƻǊǳƭǳƛΣ 

Ὠ|20072008 ɇ20082008 + 20072 Ǔƛ Ὠ|20072008 ɇ20082008 + 2006ɇ2008............................3 puncte 

Ὠ|20072 2006ɇ2008............................................................................................................3 puncte 

d divide 1....................................................................................................................................3 puncte 

 

2. Din oficiu..................................................................................................................................1 punct 

ὛὯ= ὥ1 + ὥ2 + Ễ+ ὥὯ, 1 Ὧ 14..........................................................................................1 punct 

9ȄƛǎǘŇ ήὯ,ὶὯᶰᴓ astfel încât ὛὯ= 13ήὯ+ ὶὯ, 1 Ὧ 14,0 ὶὯ 12.................................2 puncte 

!ǾŜƳ мп ǊŜǎǘǳǊƛ ƞƴ ƳǳƭǚƛƳŜŀ {0,1,2,ȣ,12}, deci conform principiului cutiei, 

ŘƻǳŇ ǊŜǎǘǳǊƛ ǾƻǊ ŦƛŜ ƎŀƭŜΣ ŀŘƛŎŇ ŜȄƛǎǘŇ ὶὭ= ὶὮ.............................................................................3 puncte 

ὛὮ ὛὭ= ὥὭ+ 1 + ὥὭ+ 2 + Ễ+ ὥὮ..................................................................................................1 punct 

ὛὮ ὛὭ= 13 ήὮ ήὭ, ŀŘƛŎŇ 13|ὛὮ ὛὭ......................................................................................1 punct 

!ƭŜƎŜƳ ǎǳōƳǳƭǚƛƳŜŀ ὔ= {ὥὭ+ 1,ὥὭ+ 2,ȣ,ὥὮ}.............................................................................1 punct 

 

3. Din oficiu...................................................................................................................................1 punct 

ЎὃὄὅḳЎὅὃὉ (ὒὟὒ) ................................................................................................................3 puncte 

wŜȊǳƭǘŇ ŎŇ ὈὅὉḳὈὅὃ..............................................................................................................3 puncte 

Finalizare.....................................................................................................................................3 puncte 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 
Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a VII-a 
1. Din oficiu..................................................................................................................................1 punct 

a) Necesitate............................................................................................................................1,5 puncte 

{ǳŦƛŎƛŜƴǚŇΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ...............................1,5 puncte 

b) Necesitate............................................................................................................................1,5 puncte 

{ǳŦƛŎƛŜƴǚŇΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ.........................................................................1,5 puncte 

Ŏύ 5ŀŎŇ ὃ᷊ὄ Σɲ ŀǘǳƴŎƛ ŜȄƛǎǘŇ ὲᶰᴓ, ὲᶰὃ Ǔƛ ὲᶰὄ..............................................................1 punct 

9ȄƛǎǘŇ Ὧ,ὰɴ ᴓ astfel încât ὲ+ 6 = 11Ὧ Ǔƛ ὲ+ 2 = 11ὰ..............................................................1 punct 

11 Ὧ ὰ= 4, fals, deci ὃ᷊ὄ= .ɲ...........................................................................................1 punct 

2. Din oficiu...................................................................................................................................1 punct 

Fie ί=
ὥ

3
+

ὥ2

3
+ Ễ+

ὥὲ

3
 

Cazul I. ὥ= 3ὴ+ 1, ὴᶰᴓ, deci ὥὲ= ὓ3 + 1 

ί=
1

3
+

1

3
+ Ễ+

1

3
=
ὲ

3
.................................................................................................................1 punct 

Ὓὲ=
ὥ

3
+
ὥ2

3
+ Ễ+

ὥὲ

3
ί=

ὥὲ+ 1 ὥ

3(ὥ 1)

ὲ

3
.....................................................................................1 punct 

Cazul II. ὥ= 3ὴ+ 2, ὴɴ ᴓ, deci ὥὲ=
ὓ3 + 1,Ὠὥὧá ὲ ὩίὸὩ ὴὥὶ
ὓ3 + 2,Ὠὥὧá ὲ ὩίὸὩ Ὥάὴὥὶ

.......................................1 punct 

Fie ίὲ=
ὥ

3
+

ὥ2

3
+ Ễ+

ὥὲ

3
 

ί2ὲ=
ὥ

3
+
ὥ2

3
+ Ễ+

ὥ2ὲ

3
=

2

3
+

1

3
+

2

3
+

1

3
+ Ễ+

2

3
+

1

3
= ὲ.............................................2 puncte 

Ὓ2ὲ=
ὥ

3
+
ὥ2

3
+ Ễ+

ὥ2ὲ

3
ί2ὲ=

ὥ2ὲ+ 1 ὥ

3(ὥ 1)
ὲ.............................................................................1 punct 

ί2ὲ+ 1 =
ὥ

3
+

ὥ2

3
+ Ễ+

ὥ2ὲ+ 1

3
=

2

3
+

1

3
+

2

3
+

1

3
+ Ễ+

2

3
+

1

3
+

2

3
=

3ὲ+ 2

3
..........................2 puncte 

Ὓ2ὲ+ 1 =
ὥ

3
+
ὥ2

3
+ Ễ+

ὥ2ὲ+ 1

3
ί2ὲ+ 1 =

ὥ2ὲ+ 2 ὥ

3(ὥ 1)

3ὲ+ 2

3
.............................................................1 punct 

3. Din oficiu..................................................................................................................................1 punct 

a) Fie ὕ = ὓὈ᷊Ὁὒ, ὓὕ linie mijlocie în Ўὅὄὃ, deci median în ЎὓὉὒ.................................1 punct 

ЎὈὕὒ este isoscel........................................................................................................................1 punct 

wŜȊǳƭǘŇ Ὀὕ= ὕὒ= ὕὉΣ ŀŘƛŎŇ ЎὉὈὒ este dreptunghic.............................................................1 punct 

b) ЎὉὈὒ~ЎὃὈὊ, deci 
Ὁὒ

ὃὊ
=
Ὀὒ

Ὀὃ
....................................................................................................1 punct 

Avem 
Ὁὒ

ὃὄ
=
ὓὒ

ὓὄ
 Ǔƛ 
Ὀὒ

Ὀὃ
=
ὓὒ

ὓὅ
...........................................................................................................1 punct 

Teorema bisectoarei: 
ὄὒ

ὒὅ
=
ὃὄ

ὃὅ
, deci ὄὒ=

ὄὅɇὃὄ

ὃὅ+ὃὄ
, 
ὓὒ

ὓὄ
=
ὃὅ ὃὄ

ὃὅ+ὃὄ
................................................1 punct 

Ὁὒ=
ὃὄ(ὃὅ ὃὄ)

ὃὅ+ὃὄ
, deci 

ὓὒ

ὓὅ
=
ὃὅ ὃὄ

ὃὅ+ὃὄ
, AF=AB..................................................................................1 punct 

c) ὈὊ᷊ὃὄ= {ὄᴂ}, ЎὃὄᴂὊ isoscel, deci ὃὄᴂ= ὃὊ..................................................................1 punct 

wŜȊǳƭǘŇ ŎŇ ὄᴂḳὄ, deci B, D, E coliniare....................................................................................1 punct 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a VIII-a 
 

1. Din oficiu...................................................................................................................................1 punct 

a) 2(ὥ ὦ)2 + 6(ὦ ὧ)2 + 3(ὥ ὧ)2 = 0..............................................................................3 puncte 

Finalizare.......................................................................................................................................1 punct 

b) 
ὼ1+ὼ2+Ễ+ὼὲ

ὲ

ὼ1
2+ὼ2

2+Ễ+ὼὲ
2

ὲ
..................................................................................................1 puncte 

ὥ1+2ὥ2+Ễ+ὲὥὲ
ὲ(ὲ+ 1)

2

=
ὥ1+ ὥ2+ὥ2 +Ễ+ (ὥὲ+Ễ+ὥὲ)

ὲ(ὲ+ 1)

2

ὥ1
2+2ὥ2

2+Ễ+ὲὥὲ
2

ὲ(ὲ+ 1)

2

................................................2 puncte 

(ὥ1+ 2ὥ2+Ễ+ὲὥὲ)2

ὥ1
2+ 2ὥ2

2+Ễ+ὲὥὲ
2

ὲ(ὲ+ 1)

2
................................................................................................................1 punct 

Egalitatea are loc pentru ὥ1 = ὥ2 = Ễ= ὥὲ..............................................................................1 punct 

 

Subiectul 2. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

10 ὥ2 + ὦ2 + ὧ2 + Ὠ2 (ὥ+ ὦЍ2 + ὧЍ3 + 2Ὠ)2 ὥ2 + ὦ2 + ὧ2 + Ὠ2 (1 + 2 + 3 + 4) ......4 pct 

ὥ+ ὦЍ2 + ὧЍ3 + 2Ὠ= 10 ὥ2 + ὦ2 + ὧ2 + Ὠ2 ....................................................................1 punct 

Egalitate pentru 
ὥ

1
=
ὦ

Ѝ2
=
ὧ

Ѝ3
=
Ὠ

2
= Ὧ.......................................................................................2 puncte 

ὥ2 = Ὧ2,ὦ2 = 2Ὧ2,ὧ2 = 3Ὧ2,Ὠ2 = 4Ὧ2 Ǔƛ ὥ2 + Ὠ2 = ὦ2 + ὧ2................................................2 puncte 

 

Subiectul 3. Din oficiu...................................................................................................................1 punct  

a) Fie ὃὉṶὄὈ (Ὁᶰ ὄὈ), ЎὃὉὄḳЎὄὉὅ ὒὟὒ, deci ὃὉ= ὅὉ= Ѝ3 Ǔƛ ὅὉṶὄὉ...........2 puncte 

ὃὉṶὅὉ Ǔƛ ǊŜȊǳƭǘŇ concluzia......................................................................................................2 puncte 

b) ὠὃὄὅὈ =
ὛὄὅὈɇὨ(ὃ, ὄὅὈ)

3
, Ὠὃ, ὄὅὈ = ὃὉ....................................................................1 punct 

ὄὉ= 3,ὈὉ= Ѝ3,ὄὈ= 3 + Ѝ3................................................................................................1 punct 

ὛὄὅὈ=
3(1+Ѝ3)

2
, ὠὃὄὅὈ=

3+Ѝ3

2
.....................................................................................................1 punct 

Ὠὄ, ὃὅὈ = 1 + Ѝ3..............................................................................................................2 puncte 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a IX-a – Barem de corectare 
 

Subiectul 1. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

(ὥ+ ὦsinὼ)2 ὥ2 + ὦ2 (1 + sin2ὼ) , etc.............................................................................4 puncte 

Finalizare.....................................................................................................................................5 puncte 

 

Subiectul 2. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

OƴƭƻŎǳƛŜǓǘŜ ὼ cu 1/ὼ...................................................................................................................2 puncte 

5ŜǘŜǊƳƛƴŇ Ὢὼ = ὼ2 + 1..........................................................................................................4 puncte 

/ŀƭŎǳƭŜŀȊŇ ŎƻǊŜŎǘ Ὓ.....................................................................................................................3 puncte 

Fie Ὢ:ᴙᴼᴙ astfel încât Ὢὼ+ 2Ὢ
1

ὼ
= ὼ2 +

2

ὼ2 + 3, oricare ar fi ὼɴ ᴙᶻ. /ŀƭŎǳƭŀǚƛ 

Ὓ=
1

ὪὯ 2
 

2007

Ὧ= 2

. 

 

Subiectul 3.  Din oficiu...............................................................................................................1 punct 

tŜƴǘǊǳ ƎǊƛƭŀ ŎƻƳǇƭŜǘŇΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ................................................7 puncte 

Justificare.............................................................................................................................2 puncte 

bh¢!Υ Oƴ ŎŀȊǳƭ ƴŜǊŜȊƻƭǾŇǊƛƛ ƎǊƛƭŜƛΣ ǇŜƴǘǊǳ ŦƛŜŎŀǊŜ ƴǳƳŇǊ ōƛƴŜ ŀǓŜȊŀǘ ǎŜ ǾƻǊ ŀŎƻǊŘŀ лΣр ǇǳƴŎǘŜΦ 

ό5ŀŎŇ ƞƴ ƭǳŎǊŀǊŜ ǎǳƴǘ Ƴŀƛ ƳǳƭǘŜ ƎǊƛƭƭŜΣ ǎŜ Ǿŀ ƭǳŀ ƞƴ ŎƻƴǎƛŘŜǊŀǊŜ ŎŜŀ Ƴŀƛ ōǳƴŇύΦ 

 21 10 18 29 

24 7 3 5 9 

15 4 1 2 8 

39 10 6 11 12 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a X-a 

 

 

Subiectul 1. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

25[ὼ] < 6ɇ5[ὼ] ...........................................................................................................................2 puncte 

5[ὼ] < 6......................................................................................................................................2 puncte 

[ὼ] 1.......................................................................................................................................2 puncte 

ὼ= 0,ὭάὴέίὭὦὭὰ.....................................................................................................................1 puncte 

ὼ= 1 ᵼὼ= 1........................................................................................................................2 puncte 

 

Subiectul 2. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

a) ................................................................................................................................................4 puncte 

ōύ aƻƴƻǘƻƴƛŀ ŦǳƴŎǚƛŜƛ ὼ2 + 14ὼ 7.........................................................................................2 puncte 

Monotonia pe intervalele [ 24, 7] Ǔƛ [ 7,10]........................................................................1 puncte 

/Ŝƭ Ƴǳƭǘ ƻ ǎƻƭǳǚƛŜ ǇŜ [ 24, 7] Ǔƛ [ 7,10]..................................................................................1 punct 

ὼ= 15 Ǔƛ ὼ= 1 ǎǳƴǘ ǎƻƭǳǚƛƛΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ......................................................1 punct 

 

Subiectul 3. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

ύ= ύ......................................................................................................................................3 puncte 

hōǚƛƴŜ ᾀ1 +  ᾀ2 + ᾀ3 = 0...........................................................................................................3 puncte 

Finalizare.....................................................................................................................................3 puncte 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a XI-a 

 

 

Subiectul 1. Din oficiu..................................................................................................................1 punct 
ὼὲ

ὲ
ᴼ0 (Cesaro-Stolz).................................................................................................................3 puncte 

lim ὲO Њ
ὼὲ

ὲ
ɇὲ(ὼὲ+ 1 ὼὲ) = 0..................................................................................................3 puncte 

lim ὲO Њ 1 +
ὼὲ

ὲ

2ὲ+ 1

ὼὲ = Ὡ2.........................................................................................................3 puncte 

 

Subiectul 2. Din oficiu...................................................................................................................1 punct  

det Ὅὲ ὃ = det Ὅὲ ὃὸ= det Ὅὲ+ ὃ..............................................................................2 puncte 

det Ὅὲ ὃ2 = det Ὅὲ ὃ2....................................................................................................3 puncte 

det Ὅὲ+ ὃ2 = ᾀɇᾀӶ= ȿᾀȿ2.......................................................................................................4 puncte 

 

Subiectul 3. Din oficiu...................................................................................................................1 punct  

5ŜŦƛƴŜǓǘŜ Ὣ: ὥ,ὦᴼᴙ, Ὣὼ =
ὼ

Ὢ(ὼ)
........................................................................................3 puncte 

Ὣὥ = Ὣ(ὦ)  Ǔƛ ŀǇƭƛŎŇ wƻƭƭŜΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦо ǇǳƴŎte 

Finalizare:...................................................................................................................................3 puncte 

bh¢!Υ wŜȊƻƭǾŀǊŜŀ ŎŀǊŜ ǳǘƛƭƛȊŜŀȊŇ ŦǳƴŎǚƛŀ Ὣ: ὥ,ὦᴼᴙ, Ὣὼ =
Ὢ(ὼ)

ὼ
, unde ὼ se poate anula, va fi 

ŎƻǘŀǘŇ Ŏǳ ŎŜƭ Ƴǳƭǘ т ǇǳƴŎǘŜΦ 
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Concursul de Matematică “Cezar Ivănescu” 

Ediţia a IX-a, Târgoviște, 15 Martie 2008 

Clasa a XII-a 
 

Subiectul 1. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

ŀύ /ƻƴǎƛŘŜǊŇ ƳǳƭǚƛƳŜŀ ὄ= Ὣὥ2
1  ὥ2 ᶰὃ}.............................................................................2 puncte 

ὧὥὶὨὄ= ὧὥὶὨὃ...........................................................................................................................2 punct 

ὧὥὶὨὄ+ ὧὥὶὨὃ> ὧὥὶὨὋᵼὃ᷊ὄ .ɲ...................................................................................1 punct 

bύ /ƻƴǎƛŘŜǊŇ ƳǳƭǚƛƳŜŀ ὃ= ὼ2 ȿ ὼɴ ὑ}...................................................................................2 puncte 

ὧὥὶὨὃ>
1

2
ὧὥὶὨὑ........................................................................................................................1 punct 

Finalizare, conform a)..................................................................................................................1 punct 

 

Subiectul 2. Din oficiu...................................................................................................................1 punct 

Schimbarea ὼ= 1/ώ..................................................................................................................3 puncte 

/ŀƭŎǳƭŜŀȊŇ Ὅὥ+ Ὅ(ὥ) ...............................................................................................................3 puncte 

Finalizare.....................................................................................................................................3 puncte 

 

Subiectul 3. Din oficiu...................................................................................................................1 punct  

/ƻƴǎƛŘŜǊŇ Ὣὼ = ᷿ὪὸὨὸ
ὼ

0

2
᷿Ὢ3 ὸὨὸ
ὼ

0
..........................................................................3 puncte 

Ὣᴂ 0.........................................................................................................................................4 puncte 

Ὣ(1) Ὣ(0)  Ǔƛ ŦƛƴŀƭƛȊŀǊŜΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦΦ..........................................................2 puncte 
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