Axioma supliment matematic nr. 25

PROBLEME PROPUSE PENTRU GIMNAZIU

Clasa a V-a
1. Scrieti numarul 200729 ca sumi de 2007 numere consecutive.

2. S4 se reconstituie impdrtirea stiind cd restul reprezintd jumitate din cat, catul
reprezintd un sfert din impartitor, iar suma dintre impartitor si rest este 264.

3. Si se determine trei numere naturale stiind ca produsul primelor doud este 513,
iar produsul ultimelor doua este 342 iar diferenta dintre primul si ultimul este
19.

4, S se determine cel mai mic numair natural format din cifre nenule, care are

suma cifrelor 348.

5. O jumatate din numdrul elevilor de clasa a cincea participa la activititile cercului
sportiv.Stiind ci sase elevi participa la cercul de matematici iar o cincime din
numairul elevilor sunt la cercul artistic si ca nici un elev nu participi la doua
activitati, aflati numarul elevilor din clasa

6. Calculati
=3"—4.34+4.37 —4.3544.3° —4.3* +4.3° —4.37 +4.3-4

7. Produsul a doud numere este 126. Daci se mareste primul numar cu 5 produsul
devine 161. Aflati cele doua numere.
U
8. Si se afle suma cifrelor numirului: =2 .5 +2 .5 1 412007, nEN.
9. Douai prune o piersicd si o caisd cantiresc impreuna 600 g. O prund, doud
piersici si doud caise cantiresc inpreund 900 g. Cat cantireste o prund?
%
10. S4 se arate ci orice putere naturald a lui 10 se poate scrie ca sumd a doua pitrate
de numere naturale.
&
Clasa a VI-a
1. Sd se arate ci (17n+5)(26n+7)(23n+111) se divide cu 3 pentru oricare n numar
natural.
2. Notim n! =123-... n. S se afle catul si restul Impartirii numdrului p = 91+5
la 360.
3. Fie AOB un unghi nenul si semidreapta [OC; care imparte AOB in doud

unghiuri congruente, semidreapta [OCz care imparte  AOC; In doud unghiuri
congruente, semidreapta [OC; care imparte unghiul AOC; in doud unghiuri
congruente. Dacd m( AOCs) = 19 , si se afle m( AOB). S4 se realizeze

constructia unghiurilor din problema.
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4. Fie unghiurile T , o unghiuri in jurul punctului
Ocu (o, D I, (.7 ) 3,y ( , )= =10 N.
Determinati:

a) Valoarea maxima alui .
b) Unghiurile a ciror bisectoare e [OAg
c) Perechile de semidrepte opuse.

Leon Genoiu, Rm. Vilcea

5. Fie punctele coliniare A, B, C, cu B intre A si C, respectiv M, N, P mijloacele
segmentelor AB, BC si AC. Aritati ca segmentele MN si BP au acelasi mijloc.

sokk

6. Sa se arate cd numdrul a = 237*1 - 503 70 este divizibil cu 3, ( )n N.

7. Catul impirtirii 2 doud numere naturale nenule este 5 iar restul este 20.
Adunand delmpdrtitul, impartitorul, catul si restul se obtine 195. Care sunt
numerele?

8. De Criciun, scoala a fost impodobita cu beculete de diferite culori, astfel:

primul alb, al doilea albastru, al treilea galben, al patrulea verde. Pistrand
aceasta ordine a culorilor pentru toate beculetele, ce culoare are al 123-lea
beculet?

%

9. Fie semidreptele (OA1,(OA2,(OAs,...,(OAy; astfel incat masurile unghiurilor
AOALAOA;,. .. AxOA,; |, formate in jurul punctului O,sa fie exprimate prin
numere naturale.Aratati ca:

a) exista, printre unghiurile date, cel putin doua unghiuri cu aceeasi masura ;
b) daca masurile unghiurilor A, C)AZ,AZC)Ag,. . .,Az(,CA)Ay sunt numere naturale
consecutive, exista doua semidrepte perpendiculare.

$ *

10.  Un pitrat se numeste magic dacd suma numerelor inscrise in cdsute este aceeasi

pe fiecare linie, pe fiecare coloana si pe fiecare diagonald. Completati urmatorul

patrat magic:

54

53] 46 | 51

Clasa a VII-a

Fie M mijlocul laturii AB a pétratului ABCD, E simetricul punctului M fatd de A si
F simetricul punctului A fatd de B. Sa se arate ca triunghiul EDF este dreptunghic.
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2. Demonstrati ci exista o infinitate de triplete de numere naturale direct proportionale
cu trei numere naturale consecutive date, avand media aritmeticd un numar natural.

3. Lungimile laturilor unui triunghi sunt exprimate prin 3 numere naturale pare
consecutive, iar aria este numeric egald cu perimetrul triunghiului. Aflati aria si
perimetrul triunghiului.

4. Se di triunghiul ABC. Pe latura AB se ia punctul M, astfel ci segmentul [AM] si
aibi lungimea 3 din lungimea lui [AB], iar pe latura [BC] se ia punctul N astfel incat

— . Sdse fixeze pe latura [AC] un punct P astfel ca sa fie 30% din
9
L] ( &
5. Fie P un punct interior ABC oarecare. Notam A, B, C simetricele punctului P
fata de A, B, respectiv C. Aritati cd punctele P, G, G sunt colineare unde G si G sunt
centrele de greutate ale  ABC, respectival ABC.

6. Fie + un dreptunghi, iar (), €( )si €( ).Aritati ciaria
triunghiului MNP este cel mult egali cu aria dreptunghiului +.

+ $ +
7. Fie ABCincarem( B) =75 ,m( C)=45,BM AC,M AC,D (AB), astfel

incat m( ACD) = 15 . Perpendiculara in D pe CD intersecteazid dreapta BM in E. 84 se arate
cd ED = BC si si se determine m( BEC).

()
8. Fie dreptunghiul ABCD,P (BD),M (CP, astfel incat PM=CP,
ME AD,E AD,MF AB,F AB. Aritati ci: a) AM si BD sunt paralele; b) E, F, P sunt
coliniare .

L] ( &
9. Sd se afle numerele naturale x, y, z, t, u, v astfel incat
1 37
1 23
1
1
1
&
10. Determinati numerele de forma ,stiind ca are loc relatia

Clasa a VIII-a

1. Aratati cd solutiile ecuatiei :
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11
2\/3 2 +\/_ 7\/47\/7 +\/4+\/7f\/E:Oapar;dnintervalului [5,5]

% *
2. Se considerd punctele necoplanare + astfel incat:
/ /7 +/ +/
a) Ardtati cda  + ;
b) Daci ¢ )0 () (+),. ( Hastfelincac[ | [ O] [+ ]
[+.], aflati natura patrulaterului O _;

c) Daci, in plus, ( ) = ( +) = 060°, calculati aria maximi a

patrulaterului O ..

+ , ( &
3. in varful A al dreptunghiului ABCD se ridicd, pe planul acestuia perpendiculara
AM. Se construiesc perpendicularele AP si AQ astfel incat AP BM, AQ DM (P BM;
Q DM). Si se arate ca PQ MC.
$ # + # + + "

4. a) Existd numere nauturale de 2004 cifre, cu primele doud cifre 33, avand
proprietatea ca prin stergerea acestora, se obtine un numar de 45 de ori mai mic?

b) Existd numere naturale nenule cu proprietatea cd, prin stergerea primei cifre, se
obtine nu numar de 45 de ori mai mic?

5. Verificati egalitatea: 7 4\/5 \/g 1
V4 23 2

(&
6. Un patrulater convex are doud laturi opuse congruente si diagonalele congruente.
Sise arate cd celelalte laturi ale patrulaterului sunt paralele.
(&
7. Fie ABCA’B’C’ o prisma triunghiulara regulati iar punctele M si N mijloacele

laturilor AA’ respectiv A’B’. $tiind cd MN=13cm si d(B;AC)=24 cm, si se afle:
a) Aria totald a prismei;
b) Sinusul unghiului format de dreptele MN si CB’.

+
8. Determinati numerele reale x,y $i z pentru care avem:
V26 25 J2 2 2 %4 29
1
9. Determinati cifrele a,b,c,d,(in baza zece) pentru care avem relatiile:
v 5 v si 2 v .
10. Demonstratica ° 2 > * 2 ? dacasi numai daca a=b.
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